Notas sobre uma nova decomposicdo do
indice de Gini*

Jost W, Rosst **

Neste artigo, a decomposiedo setorial do indice de Gini, recentemente proposta por
Braulke (1983), ¢ aplicada a dades de renda do Brasil. Os resultados obtidos indicam
que tgl decomposicio € suficientemente precisa. Como o procedimento pressupde distri-
buigbes de vendus setoriais do tipo Parveto, que cerlamente nio se aplicam ao caso do
Brasil, sugerimos que a formule seria provavelmente resistente a desvios dessa forma
funcional.

1 — Introducio

Sabe-se ja de algum tempo [e. g., Bhattacharya e Mahalanobis (1967)]
que o indice de Gini nio pode ser decomposto nas desigualdades dentro
dos grupos e entre os grupos; ha um terceiro termo que indica o grau em
que as rendas se superpdem nos viarios grupos, Pyatt (1976), com a sua
abordagem do jogo estatistico para a decomposicio desse indice, contri-
buira apenas para um melhor entendimento dessa dificuldade. Agora
Braulke (1983} apresenta-nos uma outra decomposi¢io do indice de Gini,
mas que ¢ derivada supondo-se distribuicdes de rendas setoriais do tipo
Pareto.

Dado o lato de que a fungio de Pareto nio é em geral uma boa especi-
ficacdo para a maioria das distribui¢des empiricas de renda (um bom
ajustamento ¢ geralmente obtido apenas para a cauda superior de tais
distribuigdes) , hi a tentagio em rejeitar-se a decomposicio de Braulke sem
quaisquer outras consideragdes. Assim, parece ser de algum interesse a
revelagio de que tal decomposigio fornece resultados razoavelmente pre-

* Sou imensamente grato a um parecerista desta revista, tanto pelas suges-
tdes aprescntadas, como pelas vdrizs corregdes feitas aos meus cileulos anteriores para
as Tabelas 1 e 2. As corregdes relativas a Tabela 2 foram mais substanciais ¢ condu-
ziram-me, inclusive, a alterar algumas das minhas conclusées anteriores.
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cisos, mesmo com dados de renda do Brasil, onde tem-se um aprecidvel

segmento populacional com rendas baixas ou nulas. A prdxima secio
preocupa-se justamente com tal aplicagio e a Se¢io 3 apresenta comenta-
rios gerais.

2 — Aplicacdo para dados de renda do Brasil

A decomposicio de Braulke para uma economia com dois selores € a

seguinte:
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e onde b ¢ a razio entre as rendas médias do primeire € segundo setores,
¢ é a fracio populacional do primeiro setor € a; € o parametro da fungio
de Pareto do setor 7, baseado na curva de Lorenz:

yo= 1 (1—x)"

que € relacionada ao indice de Gini através de:
Gi= (1 —ay /(1 + a)

Os dois primeiros termos da decomposi¢io sio uma média ponderada
dos indices de Gini setoriais, onde os pesos sio o produto das fra¢des de

1 Para discussdes sobre a distribuicio de renda no Brasil, ver, por exemplo, Bacha
e Taylor (1978), Fishlow (1972), Langoni (1973), Denslow Jr. e Tyler (1933) «
Hoffmann e Duarte (1972).
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renda e populagio dos respectivos setores (note-se que cb/k e (1 —¢c) [k
sd0, respectivamente, as fragdes de renda do primeiro e segundo setores)
medindo entdo u desigualdade dentro do grupo. O terceiro termo (ou o
scu valor negativo, se b > 1), por outro lado, ¢ o indice de Gini
na auséncia de qualquer desigualdade dentro de cada setor (isto €,
G =a; =1, jdquea, =0eaqa =1 correspondem, respectivamente, i
perfeita desigualdade e perfeita igualdade), podendo entdo ser considerada
como a desigualdade entre os grupos. Esses trés primeiros termos equiva-
lem, portanto, aos dois primeiros da decomposicio de Bhattacharya ¢
Mahalanobis (1967}, correspondendo as desigualdades dentro dos setores
€ entre os setores, respectivamente, Segue-se, pois, que o ultimo termo
indica a desigualdade devida & superposicio da renda nos dois setores;
evidentemente, isto daria uma medida exata da superposi¢io da renda
apenas se as distribuicdes de rendas setoriais forem exatamente Pareto,
caso contririo tem-se apenas uma medida aproximada.

Como os indices de Gini setoriais (e rendas médias) cncontram-se pron-
tamente disponiveis para o Brasil, ndio é necessdrio ajustar qualquer fun-
¢o de Pareto aos dados de renda; 2 o parAmetro da funcio pode ser obtido
do correspondente indice de Gini. A adogio deste procedimento cria, alids,
uma situacio interessante, vale dizer, isto garante que os trés primeiros
termos da decomposigio de Braulke (isto ¢, as desigualdades entre os
grupos e dentro dos grupos) sejam iguais iqueles do esquema Bhattacha-
rya-Mahalanobis-Pyatt. ‘Tais termos seriam certamente diferentes caso os
pardmetros a; fossem obtidos diretamente da estimacio da fungiio de Pa-
reto. Assim, em certo sentido os nossos resultados fornecem uma estimativa
da superposigio da renda apenas. Os resultados da Tabela 1 devem, entdo,
ser vistos nessa perspectiva e, como eles bem indicam, os erros de aproxi-
magio obtidos pela férmula proposta por Braulke sio sempre muito redu-
zidos (com a excegio do caso “Fronteira” em 1980).* Naturalmente, se
as distribuicdes de renda setoriais [ossem exatamente do tipo Pareto, tais

2 As informagdes relativas a 1960 sio de Jain {1975) e aquelas para [970 e 1980
vém de Denstow Jr. ¢ Tyler (1983), A unidade recipiente da renda é a populagio
economicamente ativa.

3 A possibilidade do cilculo incorreto do indice de Gini nio deve naturalmente
ser excluida neste caso, ¢ nio se tem como verificar tal ponto, j4 que esses indices sio

dados para a andlisc. Tomou-se apenas o cuidado para que os cilculos deste estuda
fossem corretamente obtidos.
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erros seriam nulos. Como a distribui¢io de renda no Brasil certamente
nio ¢ do tipo Pareto (pelas razdes ja apontadas), isso parece sugerir que
a formula de decomposicio proposta por Braulke scria provavelmente
resistente a desvios de tal forma Ffuncional.

Para medir mudangas na desigualdade de renda entre dois periodos
quaisquer, Braulke propoe:

Gat, b3 1) — G{a% b ® = {G(a\, bL, t) — G(a% b, )}
+ {G(a" bl ) — G (a® b, 1))

+ [G(a", B ) — G (a b, "))
onde os sobreindices indicam o tempo de referéncia e a ¢ escrito por
(a1, @) . Os trés termos entre colchetes sio, respectivamente, o compo-
nente “dentro dos setores”, o componente “entre os setores” e um puro
efeito migratorio. A aplicacdo desta férmula aos dados do Brasil produziu
os resultados da Tabela 2. Agora, as mudancas observadas sdo previstas
com pouca precisio. De qualquer modo, os principais resultados indicam
que: * @) os componentes “dentro dos setores” sdo responsidveis pela maior
parte das mudangas totais do indice de Gini, tanto do “Sudeste” como do
“Brasil” em 1960/70 e 1970/80; &) os componentes “entre setores” sio
negativos em todos os casos (exceto para o “Brasil” em 1960/70), indi-
cando pois a sua contribui¢io para a reducio da desigualdade; e, final-
mente, ¢j 0 componente puramente migratério s6 ¢ de alguma importancia
no caso do Nordeste, onde, alids, foi maior o processo de urbanizacio.
Como tlrima observaciio sobre esses resultados, ressalte-se que as mudangas
encontradas para o “Brasil” em 1970/80 nio diferem muito daquelas cal-
culadas por Denslow Jr. ¢ Tyler (1983) usando o indice de Theil e uma
economia com trés setores; note-se, ¢ntretanto, que é grande, nesse caso,
o erro de aproximacio do nosso procedimento, conforme indica, alids, a
Tabela 2.

1 Os resultados para o Brasil no periodo 1960/70 diferem win pouco daqueles
obtidos por Braulke {1983, Tab. 2), porque a distribuigiio de renda para 1970 utilizada
por aquele autor provém de Jain (1975), enquanto os nossos dados sio os de Denslow
Jr. e Tyler (1983); csses resubtados difercm um pouco entre as duas fontes.
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3 — Observacdes finais

A decomposi¢io do indice de Gini proposta por Braulke parece produzir
resultidos suficientemente precisos no caso de uma economia com dois
setores. Além disso, a sua implementagdo requer apenas dados bdsicos.
Tais qualidades fazem-na uma ferramenta analitica potencialmente Wutil
em trabalhos aplicados.

Apesar dessas consideracdes, parece existir também alguma limitacio ao
uso da téenica. Embora Braulke sugira que o seu método poderia prova-
velmente ser generalizado para uma economia com n setores, nio fica
muito clara qual a complexidade da sua férmula. Mesmo na eventualidade
de tal generalizacio, ndo ¢ também claro se os resultados seriam ainda tio
precisos quanto no caso da economia com dois setores. Adicionalmente,
embora a decomposicio da desigualdade por uma dimensio e duas classifi-
cagdes dentro de tal dimensdo pudesse ser um 1til exercicio, ela provavel-
mente revelard tanto quanto ocultard. A consideracio de mais dimensdes
efou mais que duas classificagbes traria, naturalmente, esclarecimentos
adicionais a4 questdo da desigualdade. Mas, entio, apenas medidas de desi-
gualdade tais como o indice de Theil e a varidncia do logaritmo da renda
poderiam ser usados, nio o indice de Gini.
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